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一 个 Sarandache 时 乘 函 数 及 其 均值 
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摘 要 对 任意 正 实数 芋 定义 函数 由 (D: Un(1) 一 1 对 任意 素数 及 正 整 数 w 定义 Un(B) 一 十 再 当 正 整数 ?的 标准 
分 解 式 为 HE 了， 责 x 时 ， 定 义 UnCD 一 UaCBI)… Un( Be), 利用 初等 方法 和 解析 方法 , 研究 了 新 定义 的 数论 函数 Un( D) 的 
均值 性 质 , 并 给 出 这 人 匆 论 函数 均值 的 一 4 锥 强 的 渐 近 公式 。 

关键 词 ”Smarandache 可 乘 函数 Un (CD) 均值 渐 近 公式 
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对 任意 正 实 数 茸 我 们 定义 函数 CD 如 下 : 再 设 存在 递增 画 数 匡 U 及 画 数 BC 使 得 


LU) 一 :对 任意 素数 P 及 正 整 数 % 定义 | a 熙 氏 HD，1T 3 
本 2 的 标准 分 解 式 为 o 六 了 

… 生 时 , 定义 [有 (四 一 天 (BT 了) 二 | amD 16"“< 才 Bo ) co>>c。。 

这 样 定义 的 数论 画 数 WU 菇 显然 是 可 乘 的 , 但 对 任意 的 8 一 co 十 过 及 RN>c 当 辽 记 0 
不 是 完全 可 乘 本 数 .利用 解析 方法 研究 Q CD 的 “有 耻 oo 十 5c。 企 1 及 翌 1 时 有 
均值 性 质 , 并 给 出 一 个 较 强 的 渐 近 公式 。 即 就 是 证 1) 演 正 整数 时 ， 
明了 下 面 的 定理 。 1Lwrwv 交 人 习 BObHoo 

aDEi 一 一 全 TASHTS ds| 
定理 “对 任意 实数 人 1 有 渐 近 公式 汉 和 | 守 ] 
1 E 人 四 _ 且 
2 um 二 Ta 人 
Km Ho 引 
1 定理 的 证 明 可 避 
其 中 N 是 离 0 几 玫 | 夺 奇 数 时 , 取 和 
为 了 完成 定理 的 证 明 , 我 们 先 叙 述 一 个 简单 的 ] 
引 理 即 著名 的 Peren 人 式 …。 | 
引 理 1 设 A 3 a(D) IT ， cs< 十 cc。 2) 本 和 时 ， 
-1 | 
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有 了 这 个 引 理 , 我 们 容易 给 出 定理 的 证 明 。 事 
实 上 对 任意 复数 %Res 2) 设 


co 下 人 
习 一 > ， ， 5 


| 


由 Eule 积 公式 有 
本 Uh(D UNCB) 
《3 一 | | ] 二 


P+m 旦 -十 m， BE 十 m， 
于 | -e+ 生 ] 


一 


上 … 十 一 刺 十 … 


二 
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其 中 5 9 为 Rianann Zet 郴 数 , 并 在 1 处 有 
1 阶 极点 , 留 数 为 而 K 9 一 在 s-2 处 有 1 阶 极 
点 , 留 数 为 


了 工 朗 | 
? Ta 
在 引 理 中 取 b=- > 他 3 可 得 
1 信 + 工 区 这 
忆 mo- 于 证 fszar9 二 


将 上 式 积分 线 移 至 Res- > 二 处 并 取 下 


于 是 有 


这 就 完成 了 定理 的 证 明 . 
当 mm 一 1 时 , 注意 到 


1 日 十 PH 
Ta 下 | 区 村 TD 
B 一 1 加 
苹 | PCB 一 1】 
2 
_ “2) 
世 1 5G37 
全 
由 此 , 可 得 推论 . 
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